Zadania z analizy matematycznej dla | roku IB, liGW, IS.
Lista 6. Funkcje wielu zmiennych.

1. Wyznaczy¢ i narysowacd dziedziny naturalne podanych funkgji :
2

a. f(x, y)—\/ﬁ C. f(x,y)=arcsin§
_ x +y -4
b. f(x,y)——(x_g)(yﬂ) d. f(x,y)= ln 22

2. Znalez¢ poziomice wykreséw podanych funkcji ina tej
podstawie naszkicowad te wykresy.

a. f(x,y)=4/x2 + y2 c. f(x,y)=y-x?2
b. 00Y)=r 2772 d. f(x,y)=2-x* — y*

3. Zbada¢, czy podane ciagi punktdw na ptaszczyznie lub w

przestrzeni sg zbiezne. Dla ciggdw zbieznych wyznaczy¢ ich
granice.

a. (X, y)=((—D", Sinz)
b. c. (xn, y)=((1 __)211 ( )n)

n+1
3
C. (Yo 20)=(-2, VA, 6) d. (n, Y )=(2", =)
4. Obliczy¢, jezeli istniejg, granice podanych funkcji :
x3_y3
a. limey)10) 55
) 1—cos (x%+y?)
b. llm(x’y)%(o,()) (x2+y2)2
: J1+x2+y2-1 : xX+y—2
c. limyyy-(0,0) Z1y? e. limy ) (1,1) —x2+y2 >
sinx? y

: 1
d. limy,yy0,0y (X% + yz)cosE f. 1My y)5003) —5—

5. Korzystajac z definicji obliczy¢ wszystkie pochodne czqstkowe

pierwszego rzedu podanych funkcji we wskazanych punktach :

a-ﬂ&v#iﬂxmyd=bll)

2
b' f(X,y,Z)=x7 + 2z — 31 (xO) yo,Zo)=(O,1,2)
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6. Obliczy¢ pochodne czgstkowe pierwszego i drugiego rzedu
podanych funkgiji.
a. f(x,y)=2x>+3xy+y* —2x—y+4

1,1
: f(x,y)—4xy+; + S + 7

(op

fix,y)=xy*(1 — x — y)°
v 2 2 y
. f(x,y)=x-2y+In \/x% + y# + 3arctg "

f(x,y)=sin(x? + y?)-e>
f(x,y)=xe*

f(x,y,2)=In(x® + y* + z% + 3)
1

* f(XIyIZ)z\/m

7. Wyznaczyc¢ ekstrema funkcji :
a. f(x,y)=3(x — 1)% + 4(y — 2)*
b. f(x,y)=x3 + y> — 3xy
c. f(x,y)=x3 + 3x2%y — 6xy — 3y? — 15x — 15y
d. f(x,y)=x3 + 3xy? — 51x — 24y
o f(x’y)ze—(x2+y2+2x)

f. f(x,y)=1-y/x2 + y?

8. Wykorzystujac rézniczke funkcji obliczy¢ przyblizone wartosci

o o

> @ o

podanych wyrazen.
a. (1,02)3(0,997)2
b. /(2,93)3 + (4,05)3 + (4,99)3

arctg0,9
V4,02
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