ALGEBRA Listal

1. Sprawdzi¢, ze suma, réznica, iloczyn oraz iloraz

10.
11.

12.

13.
14.

15.

16

a) liczb wymiernych jest wymierny;

b) liczby wymiernej i niewymiernej jest niewymierny. (Zawsze?)

Udowodni¢, ze +/3 jest liczba niewymierna.

Udowodni¢ prawdziwosé¢ prawa rozdzielnosci mnozenia wzgledem dodawania
w zbiorze liczb wymiernych i zespolonych

Rozwiaza¢ rownanie: (-2+i)x + (5+3i)y = 3+i; xyi R, i-jedn.urgj.

1+ixgx a+bi ([1+2i)*- (1-i)?

1-ixgx a- bi'(3+2)°- (2+i)

Rozwiaza¢ rownania X% +x+1=0; X* +3x%-4=0; X +4x* +6x+4=0.

Wykona¢ dziatania:

Udowodni¢, ze dl a dov_vol nych Iiczg zgspolonych Z1 , Z, zachodza
zwiazki: 2 +7, =2 +2,; 22, =2%%,
Przedstawi¢ w postaci trygonometrycznej liczby:

1+i,1+iV3,v3- i,- L2+/3+i,/2+/2 +i%/2- /2

Rozwiazaé rownania. 2= -1; 2°= -64: 7= -2-2./3i.

Korzystajac ze wzoru Moivre'awyrazi¢ sin5x przez potegi sinx.
Naszkicowacé na ptaszczyznie zespolonej zbiory liczb spetniajacych warunek:
a)V2/<2 b)ReZ1l, c)YargZ/£ % ;

d) ¥z-i¥£3;, e)Rezimz<1; f)Yz-1-i¥<1; g)vZz¥>=2aRez
h) Va-ivaye+ 1V£3; i) Yz¥é=2aRez+ 2blmz+c, ab,cl R

Udowodni¢, ze dla dowolnych liczb zespolonych u, w zachodza zwiazki
a)2u W/EYALLY2WY, D) Yl + WYE Yalla-awys

Obliczyé (1+cosx+isinX)", nl N.  WSK: Wzér Moivre'a

Niech a, b, g beda katami pomigdzy osia Ox
a odcinkiem taczacym odpowiednio punkt . A B
A(1,1), B(2,1) oraz C(3,1) z poczatkiem
uktadu wspétrzednych (patrz rysunek). %
g
- _Pp
Udowodni¢, ze a+b+g= 5 o 1 5 5

Wyprowadzi¢ wzor nawyrazenie sinx + sin2x +...+sinnx.

WSK: Oblicz 1+z+Z +..+7" dlaz=cosx + i sinx.

. Dlajakich abl R wielomian ax®+ bx™ +1

dzieli si¢ przez wielomian XX+ x+ 1 bez reszty?
Roman Ddabrowski



