Zadania analizy matematycznej dla I r. IB, liGW, IS.

Lista 4. Rachunek catkowy funkcji jednej zmiennej.

1. Obliczy¢ podane catki nieoznaczone.

a. [(3x°>—8x%+ 6x —72)dx e. [ 2% 32¥53%dx
(1+x)?
b. [(4—x)V xdx fx(1+x2)
¢ [(Vx +2=)2dx g X dx
' Vx " 14x?

d. [(7sinx — 5cosx + 3**1 — e3)dx h. [ tg%xdx
2. Stosujac odpowiednie podstawienie obliczy¢ podane catki nieoznaczone.

a. [sin(7x —3)dx f. [xcos(x*)dx k. f3 = —dx

b. [(5 —4x)1%dx g [ Zdx = X

c. [xV1—5xZdx hf432 f\%
f Yinx g . fxzfiﬂ (wsk. cos?x=t)

e. fx e 9’“3dx j. [ sinx = cosxdx

3. Stosujgc wzor na catkowanie przez czesci obliczy¢ cafki.
a. [ xlnxdx f.[ lnxdx k. [(x3 + 6)cosxdx

b. [ x?sinxdx . [ x7Inxdx
c. [x%e *dx h. farctgxdx m. [(x + 1)e* dx
d. [2xarctgx dx i. [ sin® xdx

e. [e*cosxdx . [x(Inx)?*dx
4. Obliczy¢ catki wykorzystujgc znane metody.

a. [xIn(1+x®)dx f. [xe* (x®+ Ddx k. [ \/1_ x
e* 1

b. [ s dx g.f1+exdx . [ 4+1dx

c. [(3+2¥x)3dx h. f—dx

d. [In®xdx i. [ X x3dx

e. [xarctgxdx j. [In(x?+ 1) dx
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5. Obliczy¢ podane catki nieoznaczone.

f2;:r23 dx & f(x2+916)+(91c2+9) dx . m. fx:zzcicxﬂ
b. fxx—:ldx h. f%dx n. fxz+9;2x+5dx
c. f(x+64)8 dx . f%dx O'I(x2i1)2
d. fxzcx+—22) ax fx2+d29;+8 P- f(xZZXJ:rzl)3 dx
€ f(x—ll)xz dx k. fxsdfxé a f(xf:;)io dx
I Fe T
6. Obliczy¢ podane catki oznaczone.
a. folx/zdx d. f_ol(x + DM dx g fon/“%
b. flz xfix e. flz Inxdx h. folx(l —x)%dx
c. fon/z e*cosxdx f. fle%dx . ,;T//:wds—ix

7. Wartosc srednia funkcji f na przedziale [a, b] wyraza sie wzorem:
for. = ﬁfff(x)dx. Obliczy¢ wartosci $Srednie podanych funkcji na
wskazanych przedziatach:

a. f(x) === [-2,0]
b. f(x) = e**; [-1;1]
c. f(x)=4xe 3**;[-7,7]
8. Obliczy¢ pola figur ograniczonych przez krzywe:

a. y=x? — 4;y=2 f. y=%; y=X; X=2

b. y=-x2; x+y+2=0 g.y=2-|2 — x|; y=%
c. y=x3;y=4x h.y=x2;y=%x2;y=3x
d. y=x(x-1)(x+2)(x-3); y=0 i. y=e~%; y=e3*; y=v/e

e. y=sgn(x); x=-1;x=0; x=1;y=0
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9. Zbadac zbieznos¢ podanych catek niewtasciwych. Dla catek zbieznych
obliczy¢ ich wartosci.

f3+°°% e. f+o°xe_xz_2 dx . foﬁj—;
b, f+ooxx2cz-x4 ff+ooe/x Jfo \c;::_
c. f_ooezxdx g. 12% k. f_llefl
d. f1+°° 1+x 74X h. f”/zsi’:

10.0bliczy¢ dtugosci podanych krzywych.
a. y=2vx3; 0<x <11
b. y=e*; lln2 <x< %lnB

C. y= 1—0+—' 1<x <2
11.0bliczy¢ objetos¢ bryty powstatej z obrotu tuku:
a. y=x2+1 1< x <2 wokét osi OX
b. y=2x2+3 0<x <1 wokétosi OY
c. y=vx+1 1< x <4 wokoét osi OY
d. y=cos2x 0< x S% wokot osi OX
e. y=Inx 1< x < e wokot osi OY
12.0bliczy¢ objetos¢ bryty powstatej z obrotu figury ograniczonej liniami:
a. xy=4; x=1; y=0; x=4 wokot osi OX
b. y=x2; y=+/x wokét osi OX
c. y=vx; y=0; x=1; x=4 wokét osi OY
d. y=Inx; y=0; x=e wokadt osi OY
13.0bliczy¢ pole powierzchni obrotowej powstatej z obrotu krzywe;j:
a. y=24/x; 0< x <1 wokét osi OX
b. y=x3; 0< x <2 wokét osi OX
. y=%x2; 0< x < /3 wokét osi OY
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