
Zadania z analizy matematycznej dla I roku IB, IiGW, IŚ. 

Lista 2.Granice i ciągłość funkcji.                  

1. Obliczyć podane granice. 

a. lim௫→ାஶ
଻ା଺௫య

ଷି௫ା௫మ                               e. lim௫→ିஶ(√ݔଶ − ଶݔ√- ݔ3 + 1 )                

b. lim௫→ିஶ
଻ା଺௫య

ଷି௫ା௫మ                               f. lim௫→ାஶ
௦௜௡௫
ହ௫ାସ

 

c. lim௫→±ஶ
ଵସି଻௫మ

ଷ௫మାସ௫ା଺
                            g. lim௫→±ஶ

ଽାଷ௫
ଶି௫మ      

d. lim௫→±ஶ(ݔଵ଻ + ହݔ + ଶݔ8 − 5)    h. lim௫→ାஶ(ଷ௫ାଵ଻
ଷ௫ାହ

)௫ାଵ  

2. Wiedząc, że lim௫→଴(1 + ଵ(ݔ ௫ൗ = ݁  uzasadnić : 

a. lim௫→଴
௘ೣିଵ

௫
=1 

b. lim௫→଴
௔ೣିଵ

௫
= ݈݊ܽ 

3. Obliczyć podane granice. 

a. lim௫→ଷ
௫మିସ௫ାଷ

ଶ௫ି଺
                                       j. lim௫→଴ ݃ݐܿݎଷܽݔ ଵ

௫
 

b. lim௫→଴(1 − ଵ(ݔ7 ௫ൗ                                 k. lim௫→ଶ
ହ

௫ିଶ
 

c. lim௫→଴
௦௜௡଼௫
௦௜௡ହ௫

                                            l. lim௫→ଷ
ଶ௫ାଵ
ଽି௫మ    

d. lim௫→଴
௘మభೣିଵ

଻௫
                                         m. lim௫→ିଶ

௫ାଶ
௫ఱାଷଶ

 

e. lim௫→଴
௘ళೣିଵ
௦௜௡ଷ௫

                                          n. lim௫→ିଶ
ଷା௫

ସି௫మ 

f. lim௫→ଶ
ଶೣି௫మ

௫ିଶ
                                         o. lim௫→ଶ

ଷା௫
ସି௫మ 

g. lim௫→଴
௫మ௦௜௡ହ௫

௦௜௡ଽ௫
                                      p. lim௫→ଶ

ଶ
(௫ିଶ)మ  

h. lim௫→଴
௔௥௖௧௚௫

௫
                                        r. lim௫→ଵ

௫యି௫
௫మିଶ௫ାଵ

 

i. lim௫→଴(1 + (ݔ݃ݐ
భ

ళೣ 
4. Wyznaczyć asymptoty (pionowe, poziome, ukośne) funkcji: 

a. f(x)=
଻௫ାହ
௫ିଷ

                                      c. f(x)=
√ଵା௫మ

௫
 

b. f(x)=
௫యିଵ
௫మିସ

 
5. Zbadać ciągłość funkcji w podanych punktach. 

a. f(x)=ቊ
௫మିଶହ

௫ାହ
ݔ ݈ܽ݀  ≠ −5

ݔ ݈ܽ݀ 10− = −5
 ଴=-5ݔ      �
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b. f(x)=ቐ
ଶభ ೣൗ ା௖௢௦௫

ଷభ ೣൗ ାభ
మ

ݔ ݈ܽ݀  < 0

3௫ + ݔ ݈ܽ݀ 1 ≥ 0
 ଴=0ݔ  �

6. Zbadać ciągłość funkcji:  

a. f(x)=ቊ
௫మିଵ
ଵି௫

ݔ ݈ܽ݀ 2− = 1
� ݔ ݈ܽ݀  ≠ 1 

b. f(x)=൝
ଶݔ − ݔ ݈ܽ݀ ݔ3 < −2

ݔ ݈ܽ݀ 1 = −2
ݔ3− + ݔ ݈ܽ݀ 4 > −2

� 

c. f(x)=൜ 1 − ݔ − ݔ ݈ܽ݀ ଶݔ ≤ 0
1 + log(ݔ + 1) ݔ ݈ܽ݀ > 0

� 
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